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Calculo 1
1° Semestre de 2008 — Resolugao da 3* Prova - 25/06/2008

12 questao. (7 pontos) Calcule a drea limitada pelas curvas z = y> —y e x = 3y.

Solugao. Pontos de intersecao: y* —y =3y < y* —4dy=0sy(y? —4) =0
Sy=-2,y=00uy=2.

Colocando z em funcao de y as fungoes sdo: z = f(y) =3y, x = g(y) =y> —y e a
area pedida é:
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A=-4+8-44+8=[8]

22 questao. (10 pontos) Ache o volume gerado pela rotagdo da regiao limitada pelas curvas y =
4y — 22, y = 8z — 222, ao redor de v = —2.

Solucgao. Pontos de intersecao das duas curvas:
2248 =—2l+dr e —P4+dr=02=0, =4

Por cascas cilindricas, a integral sera de 0 até 4. Acima do ponto de abscissa x, temos:

Raio da casca= z+2, f(z) = 8r—22?%, g(r) = 4x—2?. Altura da casca = f(x)—g(z).

V= /0 21 (x 4 2)[(8z — 22%) — (4 — 2?)] dx.
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1. (16 pontos) Calcule
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Solucao . Por partes, u = 22, dv = e 3", du = 2zdz, v = 3
2,3 2
/:)326_39” dr = % + / ;e—?’x dz.
2 2 _ =3z
De novo por partes, U = g, dV = e3%, dU = gda?, V= 63 , e
2 -2 2 -2 2
ge_?’m dx = —9$6_3x+ 9 / e dy = —9336_3”5 — 2—76_33”
Substituindo na 1? integral
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Solucao . Por fragoes parciais:

1—:)3+2:172—a?3_é Bx +C Dr+ F

r(z2+1)2 2 - 22+1 (224 1)2
2?4+ 2% — 2+ 1=A@@* + 1)+ (Br + C)z(2* + 1) + (Dz + E)x
2 A+ B=0 A=1
. C=-1 B=-1
1?:2A+B+D=2 = (C=-1
x: C+E=-1 D=1

Voltando a integral:
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onde as duas tltimas integrais saem pela substituigao u = 2> + 1, du =
2xdzx.
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(d) I :/ 2\/5 dx. (Sugestao: Faca u = /x.)
1/3 T+
Solugao . u = /z = u? = z = 2udu = dr. Logo /x;/fxdx = /u4j_u22udu =

1
/2 du = 2 arctanu = 2 arctan v/z. Donde
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