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2,5 pts. Questao 1: Determine os pontos de maximo e de minimo locais e os pontos
de sela (se existirem) da funcao f(x,y) = x*+y*+ 2%y +4. Utilize o teste da segunda
derivada para justificar.

2,5 pts. Questao 2: Utilize multiplicadores de Lagrange para determinar os valores
mAaximo e minimo da funcao f(z,y, z) = 8r—4z, restrita a condicao r2+10y*+2% = 5.

2,5 pts. Questao 3: Determine o volume abaixo do plano z — y = 0 e acima da

regiao, no primeiro quadrante, limitada pelas pardbolas x = y? e x = 2 — /%

2,5 pts. Questao 4:
(1,25 pts.) (a) Calcule [ [, sen 2* dedy; B ={(z,y)|0<y <1,y <z <1}

(1,25 pts.) (b) Calcule [ [, —y dxzdy; sendo B o semi-circulo 2% +y* <1, z > 0.

Respostas nao justificadas nao serao consideradas. Boa proval
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2,5 pts. Questao 1:

fe=2r+2xy=0=2(l4+y)=0=2=00uy=—L.
fy=2y+2*=0=2"=-2y. (1)

x=0 (:12 y =0=(0,0) é um ponto critico.

W 1,5 pts.

y=—-1=2>=2=1=4v2= (£V?2,—1) sio pontos criticos.

D(0,0) =4>0e f..(0,0) =2> 0= (0,0) é ponto de minimo local.

2.10,5 pts.

D(£V?2,—1) = =8 < 0 = (+V/2, —1) sdo pontos de sela.

0,5 pts.

2,5 pts. Questao 2:

8 =2\z 7

VF(r.,7) = Wa(z,y.2) _ "

g(z,y,2) =2 +10y* + 22 =5 = 0=20 (1)

i —4 =2z (i)

(i) (), (i) 4 2 g(zy,2) 16 4
0=20y=y=0 :r;:xez:—x :g §+F_5:>)\ +2
= (2,0,1) e (—2,0, 1) sdo os candidatos a maximo ou minimo.|1,5 pts.
Comparando (2,0,-1) com f(-2,0,1), temos que (2,0,-1)=20 é o maximo e

£(-2,0,1)=-20 é o minimo.|1,0 pts.

2,5 pts. Questao 3:
Interseccoes das pardbolas x =y ex =2 —y* : > =2—y* =y = £1.

Disto e do fato que a regiéo estd no primeiro quadrante, ela sera dada por
D={(z,y)|0<y<1,y* <z <29}

2—y>2 41 1
// y dxdy —2/y yda:dy:2[———] =3
0

1,0 pts.

1,5 pts.
2,5 pts. Questao 4:

1
//sen x° dxdy // sen x® dydx
1
/ /7“2603 9 — r’sen 6 drdf
zJo
2

1 3 1
/x sen 2 dz = — 27 3(1—003 1).
0

3o
0,5 pts. 0,75 pts.

5 ol 3|1 2 2
:/ /7"2005 0 drdf = (7"_ )(sen@ > = —.
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0,5 pts. 0,75 pts.




